della matematica fondata nel 1987

ISSN 1120-9968 - Periodico semestrale - n. 2 - Ottobre 2021




(X AR

L ARS
LA
¢
NRD
ALMA MATER STUDIORUM Associazione (Nucleo di Ricerca
UNIVERSITA DI BOLOGNA “Incontri con la matematica” in Didattica della Matematica)

La matematica
e la dua didallica

Anno 29, n. 2, 2021

Rivista di ricerca in didattica
della matematica fondata nel 1987

ISSN 1120-9968 - Periodico semestrale - n.2 - Ottobre 2021



In copertina:

Logo dell’Universita di Bologna, concesso alla rivista La matematica e la sua didattica nell’anno 2000
(anno 14° dalla fondazione della rivista).

Logo del NRD (Nucleo di Ricerca in Didattica della Matematica) fondato nel 1984, attivo presso il
Dipartimento di Matematica dell’Universita di Bologna.

Logo dell’ Associazione “Incontri con la matematica” fondata nel 2010 con sede in Bologna.

Gli Autori sono tenuti a inviare articoli gia redatti secondo le regole della rivista, pena la non
accettazione dell’articolo. Le norme redazionali si trovano su:

http://www.dm.unibo.it/rsddm
http://www.incontriconlamatematica.net
http://www.incontriconlamatematica.org

Gli articoli inviati alla rivista vengono sottoposti anonimi al giudizio di due esperti conosciuti solo al
direttore; in caso di valutazioni differenti, vengono mandati a un terzo esperto.

Los articulos presentados a la revista son enviados andnimos a dos arbitros expertos conocidos solo al
director; en caso de diferentes evaluaciones, se envian a un tercer arbitro experto.

The articles submitted to the journal are anonymously reviewed by two experts known only by the
editor-in-chief; in case of different evaluations they will be sent to a third expert.

Redazione: Maura lori (maura@iori-maura.191.it)

Direttore responsabile: Bruno D’ Amore
Proprieta Direzione Amministrazione Redazione, presso Associazione Incontri con la Matematica

Periodico semestrale, autorizzazione del Tribunale di Bologna n. 6219 del 13/09/1993

ISSN 1120-9968

Scientificita riconosciuta ANVUR

La rivista La matematica e la sua didattica ¢ semestrale ed esce nei mesi di aprile e ottobre.

La rivista ¢ open access, si scarica gratuitamente dai seguenti siti:
http://www.dm.unibo.it/rsddm
http://www.incontriconlamatematica.net
http://www.incontriconlamatematica.org




La matematica e la sua didattica

NRD Universita di Bologna, Italia e Associazione Incontri con la Matematica, Bologna, Italia.

Comitato di redazione
Direttore: Maura lori (Italia)
Gianfranco Arrigo (Svizzera)
Miglena Asenova (Italia)
Benedetto Di Paola (Italia)
Iliada Elia (Cipro)

Olga Lucia Léon (Colombia)
Pedro Javier Rojas (Colombia)
Sergio Vastarella (Italia)

Comitato scientifico:

Direttore: Bruno D’ Amore (Universidad Distrital Francisco José de Caldas, Bogota, Colombia)
Samuele Antonini (Universita di Firenze, Italia)

Luis Carlos Arboleda (Universidad del Valle, Cali, Colombia)

Luis Moreno Armella (Cinvestav, Ciudad de México, México)

Ferdinando Arzarello (Universita di Torino, Italia)

Giorgio Bolondi (Universita di Bolzano, Italia)

Guy Brousseau (Université de Bordeaux, Francia)

Ricardo Cantoral (Cinvestav, Ciudad de México, México)

Raymond Duval (Professeur Honoraire de I’Université du Littoral Cote d’Opale, Francia)
Martha Isabel Fandifio Pinilla (NRD, Universita di Bologna, Italia)

Viceng Font (Universitat de Barcellona, Spagna)

Athanasios Gagatsis (University of Cyprus, Nicosia, Cipro)

Juan D. Godino (Universidad de Granada, Spagna)

Pedro Goémez (Universidad de los Andes, Bogota, Colombia)

Colette Laborde (Université de Grenoble, Francia)

Salvador Llinares (Universidad de Alicante, Spagna)

Maria Alessandra Mariotti (Universita di Siena, Italia)

Luis Radford (Université Laurentienne, Canada)

Luis Rico (Universidad de Granada, Spagna)

Bernard Sarrazy (Université de Bordeaux, Francia)

Silvia Sbaragli (Dipartimento Formazione e Apprendimento — SUPSI, Locarno, Svizzera)
Carlos Eduardo Vasco Uribe (Universidad Nacional de Colombia, Emeritus, Bogota, Colombia)
Fernando Zalamea (Universidad Nacional, Bogota, Colombia)









! 117

Dedication

Bruno D’Amore

Our journal deals with didactics, epistemology, and dissemination of
mathematics. This issue is dedicated to some friends who have left us in recent
months, friends whose scientific relevance in one or more of these domains
has been exemplary and will forever be a point of reference for us and for
future generations.

Ubiratan D’Ambrosio, creator of ethnomathematics, interpreter of the
mathematics education in a social and ethical key, scholar of the history of
mathematics.

Giulio Giorello, epistemologist of mathematics, analytical interpreter of
the philosophy and the history of mathematics, scholar of the history of
science also in social explications.

Nadine Labeque Brousseau, the first primary school teacher to introduce
the idea of didactic situation, helping to create the theory that is the historical
basis of the creation of the discipline that today goes by the name of didactics
of mathematics.

Emilio Pasquini, professor of Italian literature, one of the most significant
interpreters in the world of Dante’s verses, attentive to the scientific references
(especially mathematical ones) contained in them.

Gérard Vergnaud, one of the creators of the theories of didactics of
mathematics who founded the discipline, especially the theory of conceptual
fields, very significant in the world of research.

La nostra rivista si occupa di didattica, epistemologia e divulgazione della
matematica. Questo numero ¢ dedicato ad alcuni amici che ci hanno lasciato
negli ultimi mesi, amici la cui rilevanza scientifica in uno o piu di questi
domini ¢ stata esemplare e per sempre costituira un punto di riferimento per
noi e per le generazioni future.

Ubiratan D’Ambrosio, creatore dell’etnomatematica, interprete della
didattica della matematica in chiave sociale ed etica, studioso di storia della
matematica.

Giulio Giorello, epistemologo della matematica, interprete analitico della
filosofia e della storia della matematica, studioso di storia della scienza anche
nei suoi risvolti sociali.

Nadine Labeque Brousseau, prima docente di scuola primaria a introdurre
I’idea di situazione didattica, contribuendo a crearne la teoria che ¢ alla base
storica della creazione della disciplina che oggi va sotto il nome di didattica
della matematica.
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Emilio Pasquini, docente di letteratura italiana, interprete fra 1 piu
significativi al mondo dei versi di Dante, attento ai riferimenti scientifici
(specie matematici) in essi contenuti.

Gérard Vergnaud, uno dei creatori delle teorie di didattica della
matematica che hanno fondato la disciplina, in particolare la teoria dei campi
concettuali, molto significativa nel mondo della ricerca.

Nuestra revista se centra en didactica, epistemologia y divulgacion de la
matematica. Este numero esta dedicado a algunos amigos quienes en los
ultimos meses nos dejaron, amigos cuya relevancia cientifica, en uno o en mas
de estos dominios, fue ejemplar y constituird para siempre un punto de
referencia para nosotros y para las generaciones futuras.

Ubiratan D’Ambrosio, creador de la etnomatematica, intérprete de la
didactica de la matematica en clave social y ética, estudioso de la historia de la
matematica.

Giulio Giorello, epistem6logo de la matematica, intérprete analitico de la
filosofia y de la historia de la matematica, estudioso de historia de la ciencia
incluso en sus aspectos sociales.

Nadine Labeque Brousseau, primera docente de escuela primaria a
introducir la idea de situacion didéctica, contribuyendo a crear la teoria que
esta a la base histérica de la creacion de la disciplina que hoy se conoce bajo el
nombre de didéctica de la matematica.

Emilio Parquini, docente de literatura italiana, intérprete entre los mas
significativos a nivel mundial de la obra de Dante, atento a las referencias
cientificas (en particular en relacion con la matematica) que toda la obra de
Dante tiene.

Gérard Vergnaud, uno de los creadores de las teorias de didactica de la
matematica que fundaron la disciplina, en particular la teoria de los campos
conceptuales, teoria de gran importancia en el mundo de la investigacion.
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Editoriale

Bruno D’Amore

Nel 1984 nacque presso il Dipartimento di Matematica dell’Universita di
Bologna il Nucleo di Ricerca in Didattica della Matematica; fu subito aperto a
(pochi) insegnanti universitari (a quei tempi non tutti vedevano di buon occhio
I’intrusione di questioni aventi a che fare con insegnamento e apprendimento
in un tempio universitario, specie poi se si aveva la sfrontatezza di dichiarare
che si tratta di una disciplina scientifica a sé stante) e a parecchi docenti di
scuola. Vennero subito chiamati a farne parte docenti di tutti i livelli scolastici,
dalla scuola dell’infanzia (che allora si chiamava materna) alla scuola
secondaria superiore. Tutt’oggi il NRD esiste e ha basi solide, ne sono il co-
direttore scientifico (insieme al collega prof. Paolo Negrini) e vanta oltre 40
ricercatori, moltissimi dei quali PhD, con parecchi stranieri.

Il successo delle iniziative di ricerca e di diffusione della disciplina presso
gli insegnanti di varie regioni d’Italia fu tale che, nel 1986, si decise di
raccogliere gli insegnanti in un convegno nazionale che si chiamo Incontri con
la matematica, il cui scopo dichiarato era quello di diffondere idee
matematiche il piu possibile corrette, ma con attenzioni speciali e
particolarmente concrete alla ricerca in didattica della matematica (ricerca
neonata) e alla critica alle situazioni d’aula (come le chiamai). E siccome era
I’epoca nella quale tanto si parlava di relazioni fra la matematica e le strategie
di gioco, il primo convegno ebbe come tema: Gioco e Matematica. 1 relatori
erano tutti docenti di matematica per lo piu universitari. Il convegno ebbe il
numero cardinale zero, non avendo assolutamente pensato alla possibilita che
si potesse replicare negli anni successivi. E si svolse a Bologna, in
un’immensa sala (strapiena di convegnisti) dell’Istituto Aldini-Valeriani,
gentilmente messo a disposizione dal Comune di Bologna. Visto il successo
inaspettato, si decise di proseguire, cambiando sede; e, come molti lettori
sapranno, oggi, novembre 2021, siamo al convegno IcM che ha numero
ordinale 35, dunque il trentaseiesimo convegno, che ha assunto la
denominazione ufficiosa di “convegno di Castel san Pietro Terme”, dato che si
svolge in questa incantevole cittd, nei pressi di Bologna, dal 1987. Un
convegno del quale si sono sempre pubblicati gli Atti cartacei, disponibili
sempre, fin dal primo giorno, dall’inaugurazione.

Visto I’interesse profondo per queste iniziative, si decise di fondare una
rivista destinata a raccogliere riflessioni culturali sulla matematica che
potessero essere utili ai docenti di qualsiasi livello scolare, ma anche risultati
di ricerca in didattica della matematica e relazioni su attivita di matematica
che, in aula, avevano avuto successo apprenditivo. Nacque cosi, nel 1987,
questa rivista che si chiamo La matematica e la sua didattica. La rivista ebbe
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alcuni anni di interruzione, cosicché ora, nel 2021, non siamo al numero
ordinale 34, come dovrebbe essere, ma “solo” al 29.

In tutte queste avventure, fu mio straordinario partner come creatore di
idee il caro amico e maestro Francesco Speranza, al quale si devono molte
delle decisioni iniziali, tutte davvero piene di successo, ampiamente
lungimiranti.

La rivista ha sempre pubblicato in italiano; e, cosi come il nostro NRD ha
accolto per seminari e conferenze i piu brillanti nomi in campo internazionale,
cosi come il nostro convegno IcM ha ospitato i piu celebri studiosi
internazionali di didattica della matematica, cosi la rivista ha potuto pubblicare
articoli di autori che senza alcun dubbio posso considerare i massimi studiosi
di questo campo. Si ¢ pubblicato in italiano fino a un certo punto per poi
passare (dal 2016) a una rivista trilingue, dato che sempre piu dall’estero
provenivano richieste e sollecitazioni in tal senso.

Storie parziali del convegno e della rivista sono disponibili nei nostri siti:
http://www.incontriconlamatematica.org/ita/rivista.php
https://rsddm.dm.unibo.it/la-rivista-la-matematica-e-la-sua-didattica/
http://www.incontriconlamatematica.net/portale/rivista/

I1 NRD di Bologna prosegue il suo cammino.

Il Convegno IcM dal 2021 ha trovato nella societa Formath un formidabile
organizzatore.

Larivista ...

Ho dedicato a questa rivista, come il lettore pud ben immaginare,
moltissime ore della mia vita, da mille punti di vista diversi, con passione e
zelo, a volte anche eccessivo. Con la collaborazione di colleghi (soprattutto
prestigiosi ex allievi) ho forgiato una rivista degna di questo nome, che so
essere letta da molti. In certi anni la rivista ¢ stata a pagamento, arrivando a 4
numeri I’anno, per giungere, da diverso tempo, a essere Open Access e

constare di 2 numeri 1’anno. Com’¢ ora.
1

Ho deciso di chiudere la mia attivita in questo versante, affidando la
direzione scientifica della rivista a tre colleghi che sono stati tutti miei allievi
universitari (in forme diverse) e poi miei allievi di dottorato (anche se non
sempre ufficiali), in ordine alfabetico Miglena Asenova, Maura lori ¢ George
Santi. Studiosi che reputo assai piu che brillanti sul piano scientifico, attivi
nella ricerca in didattica e nella sua divulgazione. So che hanno raccolto e
fatto proprio lo spirito iniziale (Francesco Speranza) e attuale e che sapranno
assolvere al tremendo e complesso compito che affido loro: la direzione

scientifica della rivista che proseguira trilingue, semestrale ¢ Open Access.
|

Questo numero della rivista [29(2) 2021] ¢ I'ultimo che mi vede come
direttore scientifico; dal prossimo [30(1) 2022] saro orgoglioso di vedere i loro
nomi apparire nella prima pagina come direttori scientifici, al plurale, come
vedo che accade in riviste di prestigio internazionale.
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A loro sono e sard sempre debitore dell’aiuto che mi hanno generosamente
e ampiamente elargito in questi anni e del fatto che, grazie a loro, questa
rivista continuera a vedere la luce, nella prospettiva iniziale, senza deviazioni:
diffondere quella matematica che puo essere utile a docenti di qualsiasi livello
e soprattutto far conoscere nelle scuole i risultati della ricerca in didattica della

matematica.
I
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5. Segunda etapa de hibridacion de teorias: Otros trabajos de
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U+D#INB ($#!C10-16+, 8" #IG(-1)#0!1>-$8# _ &-+H#0!#5/8i# , #015/9!-)1UT X10-1#85 (5#+!
=+ T/ J*, ()00 /Y B-/81401 SHETEH)-0V W-/$1#! ,-)! 068+8Fe"#, /! 5848 _ 31" /!
1040%- - #! ,-! 58346 "#0! /5-$#464#09! , 40" (304640 J! +/§ _ #46#02D! W-/81#! , -1 )#0!
*/+R8($#T 8/ +-0! /+h/0- _ &*HeT#0! 185700 , -1 /45-h/0! J1 58/°-0/0! J! , (#)6,#,-0!
-5A0K - & /<" /8+EH6H02D! W-/8I#! , -1 )#0! W$#I-"H/$6H#0! L&, 3" "#0D! W-/81#! , -1 )#!
o —H0R*+1+/$ _ HREHDIW-/SI#!, -D#IG, /+-8,#,) 8, 3" HLIX-! - —+"8/+#1 -+ 47>/
LG8 _# (+! " /+S(H/Y, V=710 (O#, #0! -+1 -, ("#TEx+! _ - _ 3WTH T /+-", #0!
*/+1)/0!, 80+E/0! - *, (/0! -)'UTXLU r/10-158-%-+, - 16+, 8" #81G (!, &">#0!%-/$140!
—0%3+18+") (&, #O! -+ NUT X 06+/1G(-! "#, # (+#!, -DHOV- /81401 5#8" 4#)-0! , -)!UTX!
B(#S,#! (+1YSH$-"04, /! , -V Fit _ Q)RHZ! " /+! 4" >H0 4-/$1#00 IV G(-9! -+! "8-$h/1 0-+6, /9!
57, SI1#+10-$1Y#"/ _ / ,# ,#07! -+1 -)IUTX! " /+14, #54"0/+-01 _ 30! /! - -+/0!8+h-+0#0!

-+1#)8(+/0!,-1)/0158-0(5(-04/013! - K&/, 70!, -1#0W%- /814018 - 5)a"#, #0L!!



176 La matematica e la sua didattica  Anno 29, n. 2, 2021, 159—184!
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1. Introduction

CHSINE ()1HSOL, ). )LZ80H)! - R(SIR(HSIE, 11, 28-031A4.)15, $(1$)#6 (14, 73), !
5, 12081/ )H$/ )6 (1$5+6.)4, -8198)L/$! 1 "$($-)1. 1(#, )2, 4,15!. (28!

First answer!

"$.6#8-0<1$."-4-0! Z.)#3/ )6(! 6.--,)! .7,65! %h.66-0! YH$! *+$()k,-! U )#S!
legitimation! ,W - . )W6+1."1h, " /(1,0 =-,21$508! . -51=-, 24-01)#.)! . "e($! &-!)#$!
6L.((",,/Z;'=>1.((C, , Z'58(6+((&, -(1+(+.11?118.51), Iconflicting!views! . @, +)! 2#.)!
6,+-)(1.(\/ )#HS/ . )i6. 11217 . 185! . -5 . +)#$-)i6;!

ASSLE(! .-1$B./:18;1 C-1 .1 D*.58! E! 61. ((! FGH<GG<?$. "<, 15! 6#415"$- 1! )#$!
()+5%-)(! 288! &-78)$5! ),! 2 )% .1)$B)! b, L1 ()+58-) b, - )HST 6L ((!
$B:1.a-8-01#,21),1 (G178 16-$. "1 $*+ )8, (! "#$! ()+5%-)(! #.5! @$$-! +(-0! .-!
86, -46!($/4,)i6! (?()$/IFCKKIY), 1278 $! . -5!(, 178! (& - 1$!1$*+ )k, - (3!

L2 el =]
C-DHSICKKINHS!I(/ . 111"$6) . -018(1"$ - "$($-)$5!6. "5(N#$IS-731, - $1"$-"$($-)$5!)#$!
+-=— , 2-1F. (1$.6#1$-79%1, :$!6,-).4-$5 J#$! (. /8! +-=-,2-1 -+/0@%"! ,% 6."5(I;!
HELDT, 0187 (1 20)#! 2#i6# #$! ()+5%-)(1#.5! @$$-15%.16-0! (,1%."14-7,17851)2,!
4-54765+ . 1(1 F$;0;0! >1.+54-$! . -5 K?17.4-1! 2#,1 $.6#! #.5] .1=— ,2-1 -+/0$"! , %!
6.'5(1.-5!,-%!,"1/,"$1$-781, : $(;! "#$1e-54785+.1(0), ) . 1 -+/@%"! w6 "5(12. (!
(. /3%

K,Z$!()+5%-)(1(+00$()$5!.1)$B)!@. ($5!,-!.16,-6"$)$!$B. / - 1$!IF($$!PLO+" $!G)!

1) 245" SH#HENSB)!"$7,178(1. ", +-5D#I$*+. )i, -3!

T mmmmm()! [
2#$"$NHSN 2, 1658, W#SIS*+.)h, -(1 23" 8154765851071 . 1787166 . 1116-SI;IR+)!, J#$"!
()+5%-)(1(+00$()$5!.1)$B)!1 28)#, +)! . - 216, -6"$)$!$B . / - 1$IF($$!Pe0+"$!GJI"40#)1;!

A#46#!)$B)!4(1@$))$ 8! S-5181!?, +128"$N)$. 643 )1 2# )1 2, +1517,+1(.?!1), H#$!
()+5%-)(8!
|
2Z/H)HI"4)56,"1/TH8" 1+,)99*/ /51" - L)G/H) HISHH" 9,19 ;1 "0<21=) (17+ (1> " B9 # (1 PH)#()!
@ABBCD2!
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Figure 2
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02, +5! 1i=$1),1 0,1 .1 (082! b+")H$"] .51 6,-)$-5! J#.)! $)#6(1 i(! -, )! , 12!
/-L2'$($-)! b1/ JHS/ )B(1 )$.6#1-01 .51 1$."~1-01 @+)! &(! .1(,! .1 6"+6L.1!
6,7 ,-5-)!, HE)1C-5S8EIH (NSJHE(1 (. - S()#S1/ . ——§' (1| 2#H6#1)$. 643" (1. -5!
()+5%-)(! engage! .-5! assume! F,"! - )1 6%°).4-! responsibilities! &-! #$!
70487 )6(L 6L (C,, /N 6,-(5*+3-)12) SH6(1 (#.:$(! #,2! )$.64$"(! .-5!
(+5$-)(16, /8! ), +-58'().-5! /.)#$/.)i6(! .-5! 6,-6%7$! .41 J#$/(S178(! . (!
216)6k. - (1, % )HSL 6(IKS6, -DIS) 6 (1 (#. 1 $()#S! students’ and teachers’
relationships with othersah,"!4-().-63)14-1)#$!1 7", +(1/ .--$" (107! 2#t6#! )#$!
(+58-)(17 168IF, *1- ,)INH8L1 7. 1+$(1 .51 +-58" ). ~54-0(J! . -5l , 21484717 , 16$14(!
H$."BIF, "=, )11 0= (! ($(S) $)#6(! . 1i86)(1 4, 21)$.64%" (1 .-5! ()+58-)(! . (($")!
S/ ($L78(1. (\/ )48/ )86 Usubjectivities;)!

"HSILL 7). -6, HS)HB(l-! . ~1$-6, /. ((1-01.66,+-)!, 115, "~1-011$. 5(1+(!
), DHSI*+S()L, -1, b)HSI=1-5! , HS)H6(1)}#. ) 2816, +151—+")+"$li-1}$161. (", , /:IC-!
V(! . )6IS) O (=5)6%! .1 6,-65:)0, ! ,H SH6(! . (1 .")i6+L.)$5! -1 S 4, 21
L GTS6)K6. )8, -2x.! )$.66-01 .-5! 15."-4-01 48, ?! &-(:4"$5! @) 5i.1$6)i6. 1!
7 )8/ .51 D20, )(=20(! (6%, 11,41 J#,+0#)! FC..5%, "5 XHOW. Il XHXG. 1:1 C-!
V(I S)H6(1 281 7, 7S . 2. 21, /16, )" .6)+.14()! 6, -6 )i, (! , H $)#B(! (+64! . (1
i/ (1A, BAS(0(1 248 $U-5L785+. 1(1067$! . -51).=§1), 1= "$($ TS)#$!( , 60. 1!, "5$"!
BI#SL, "5 - 10) (S50, A, 08$ ()1 GAVGI! .~ 12(4(14-1C.. 5%, "BIIXHXG. 1:1 4!
AL/, T8 2218, /1481658, HS)HB(1. (1(, Z$)Hi-010. (35!, ! - "1-64: 1S(1)#.).
6.-15! +-47$" (112! . 1 1106.Q1S) . (=107 7 .~+8l @.-)0( " )iy~ .11/, " 1) 2! F (38!
$:0:0le . )IXHHA . —.12(8(18=1C . 5%, "BIXHXG. I;1 A$!" . J4$""$(,")!), 1 .16, ~6%:)! , ¥
B! . (1 (, /$)#4-01 ) a(! /)8 1ig$5! . (! 28! $-0.08! &-1)#$ 2, "151 Fe, )
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XHGNIXHGhI! . -5N# )16(16-) "6~ (86 . 11?lambiguous' . -5l context sensitivelFR.+/ .-]!
GWWANI R, ?1.-5)! XHGFI3! .! communitarian relational ethics' 2#,($! :".6)6$!
H$. )+ S(1"S( -, - (4@818) I (, 165. "8) ). -516."$;!

RS$h, "$IC10, 16-), N#S$!.66,+-)!, WIE)#6 (16-H#S)HS, " 2!, %, AT$6)MH6 . )¢, -Jle-1)#$!
-$B)!($6)k, -1C!5$. 1@ " eSHI 21 28)#! 2# . ) imakes ethics possible-!)#3%"()!-1.68$;!

|

!
2. The possibility of ethics: Free will
HS().)E-00 1L e (DN 7S 2 k-5, /8-) .1, ), 1,086 1 ($- (51! 29! .S
@$E-0(!,%!6#,865;! 4! . $1@$8-0(!, W% $$! 28111 " #e (! /3. - ()#.)I$7$* 2/, /$-)]!
,+'15$$5(16.-1).=$!, -$I5¢"$6)k, -1, "I -, )#$ 154" $6)E, —;1Ch! 281 2$°$!6, / - $11$5!), !
1220067120, +)168").6-! .6)8, - () 16=S! / .6#L-F () $)#6 (! 2, +15! -, )1 . "4(S;! C)L (!
0$6.+($! 2%!6.-16#, , (3! ,+"1.6)6,-(J&)1e(' @$6.+($! %!, +"1%"$S! 26111)#.)! $)#6(!
JEsGN

C) et - "$6R(BL?1-, )1e-1)#$!6, 0-8)a 7! (- #$"$1@+)1e-)#$lscope! , 1)#SISBS 6L ($! , !
h*$$! 24111 )#.)! b?0,)(=?1 %, +-5! )#$! /, ()! 54()6-0+&(#6-0! 4. )+"$! i #+/.-(!
20)#-N#$!0", .5!(:$6)"+/! 0= )+ 11176-0'@%6-0('F5$l! ct, ! 1 1S17."$g)! GWWEL;!
P'$$! 201l /. -$()( &)(SM! &-! )#$! Z()'+001$! L% /,)7$(\! Fb?0,)(=?]! GWWh)!
5IGFhIIC-54785+. 11?0, ) (=21 (- 2N Z-$7$" 1 ($- ($N)#SZ (SL7S(! . (10" $$!),1.6)! , !
AR, 2-1 (0 2#8-1 )#$? 6,-%",-) ($7%.1 o, ((h@R)e$( -5 .6)d,-(!
(G/+1). -8, +(1?2!1 =50 (Tare-1 1% $$! . 6)!, 28111/ . =$! .16#,463! 0$) 2$$-!#$/\!
F2;IGFdN68). )4, -10" ./ /. )86. 1120 .5T+()$51;! "#(1e(! 2#? $)#6 (1 22811 .12 .2(1 @$!
J#. ) 2#86#! (1 . ((,66.)$5! 28)#! J#$! 1SS! 6#,868! 4 (,68.14%, " Z(! 4 @$#.78,"\!
Fb?0,)(=2)1GWWhJ! - IXXFI;!>, / /$-)¢-0!, -IK:é-,0.0(17¢$2)!b?0, ) (=?!0,$(! , -!
), (C2N#.)IN.66, "56-01), HS! g +)6#! D H#eL, (, tHS I ZM L IS -1 22100, /)
(,/Z9)#-0!,-1)#$10",+-5(1)#.)1)e(! @.5) #8!e(! .6)6-0! 16=$! .1 (1. 78;! k-1?21)#.)!
-SSR 8- K zg-, gl 0(N T8$ 20 24,1 - (1. 2.2, /1 (, /$)#8-0! @36 +($!
(, Z79)#-01$1($14(1@$))$"\IFD?0, ) (=2JIGWWhJ! =, IXXFI;!

k#6,+'($11b?0,)(=?!5,8(1-,)! ($$!h"$$! 2811l . (1 (, Z$)#6-0! +-@, +-53$5;! k-!
W6, =) .2, NN #2000 12 .2(0 (). -5 28)#E8-1)#$! 6, --$(! 1 )#S!
(,66.10 =512, 180)66. 1!, "5%"; 1K, IN#$! 54(6+" (47$! . -5! -, -<54(6+" (473! - *.6)46S(! . -5!
)$6#-,1,088(! )#.)! +-5%"z4-1 5! (#.:$! ,+'1 2,151 5,16,-() .4~ .%h, 5] .-5!
2, 7,)8168Y).8-1%, /(1,0 L6)k, -1 . -516#,865; A, 2878 N#HS($! - " .6)i6$(15,!-,)!

), Linterrupt J$! =+ Yi5h.~1)" 4=1 1 ,+'1.6)i, (1 .~5!)##i-=1-0:10)1a(! ) (! - ,4-)!
Y#)V'K6,))0(! FGWWHI! The Question of Ethics! . (! .1 *+$()k, -! W interruption! !
#.00)(1.-5!7. 148! .6*+8"$(1) (1 2#, 18! ($-(8;! P, "IK6,)))! The Question of Ethics!
1-506.)8(1,+'16. 7 .60)21), 10%-01%, "2 "BIZ. ~1h-)$" "+ )i, ~l-| D6 )5S~ LTS
7.148( #.) 0,781 }#,+0#)! -5 $7$'?5.71 .6),-! 1,(§! )#% 1,28 .-5!
DAL FIVED (0 88T+ 8, -1 2. =801 ($-(5! 1 "$6E(SL?! @$6.+($! Bl ,+"
B+1)+" . 1<H1(), "16. 1! agenticl - JFSIFS ,+'1 1, 28'1), 1 (+GL.)$! . -5! (+'2 . ((1 4!
B+1)+" .11 . -B1#(), 161« , (AQUIRS(!, - 2#i6#1 295" 212451 281"$¢.6)!), I . -5
'§<§-.6)I1)#$12 , "I5 !
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(1 .0$-)061 - )+ U5, (1 -, )5S, /1.1 T TAIS085! <, (B, -1)H. )L/ . =$(!
V8! (+0T56)! )8! sourcel ,H /. ~-01 .-5! {-)$-)i, . 1)) (1 .")i6+1.)$5! 02! )8!
", - 10! .-5$/ 16401 )" $-5(! L4 HS! 1-1R0#H)$-/$-):I m,"15, $(! )HS! . 0$-)i6!
S8/ 016, -H-$51), | Z)HS! SHISE)! ,H S (+ATS6)<: , (D, ~(1 .)i6+L.)$5! !
546, +' (S\! FS)=4-(J! XHHED ;IXEXIaL.! )8, "$)46.11 6,-6$ )¢, - ). ) . (! m$. 1, -!
FGWWAI!."0+$(1"$O)(!, -1 . -1858. 1, W (S1H! . (ackd!L.6=1, W 2#, 1$-$((!, ") - 1$-8)+53)
(+AT$6)$5M, "$7$"1), DASIAZH)(!, )HSI067$-1()" +6)+"$(!. -5!6 , ~Hi~L-0154(6, +" ($(;!

AL, 617! (:$.=1-00l 1$/8-4011 Z+1i6+1)+" . 40N 58.186)86.11 /.)$"¢.18()!
Jti-=$" (1. -5!(6#, 1. " (14-1"$1.)$5HSL5(1#. 7816, +-)$'$5NHS($) 2,16, -68: )i, - (!, 1!
.0$-621/3-)1,-$5!.0, 7$3!

IS (0 sourceak$dl (1 S ,'G0k-! K /$.-4-01l =-,21$508! .-5!
8=)$-)8, — . 16) 200 S (SIH Y4.)! 4( 6. )+"$5! &=! Y&.0$)t. - .-5! 6, -() +6)R78()(!
.66, +-)(1.~5!)#.)10$)(16. +0#)l-1.1(, 14: 602, 15!+~ 01$12), 11, , =1 @$H-518) ("
@.6=1),! ($$! 2#.)! +-.6=-, 2185085! )" +)# &)(! ,2-! .6)i78)?! &(! "$n$6)i-O\!
FCH((, -0 XHHVI! 2;1GdhI! +- @151 J#+(1 ),! *$6,0-dg$! J#.)! J4$! 1i$-.)i-0!
6,-H-$/3-)! §)! H-5( §)(SM &-1 &(! HS! :*,5+6)! L .1 ".-0$! LUl (,64.1!
5$)$' /k-. )k, -(a.-5!

EXIL(SU . (Hackak:$:d! . (1. 1@$E-0N#. ). (1h-1)#$16. (S, B (SIH . (1(, +"6! . 1)#, +O#!
20)#,+)161.6/8-01), 108 )#S! , "806-1 , 116, 0-B)E7S! 184S (! +- @1$') 16#.11$-08!
<BI) = (b, " ZIESI6 )+ 1), 16, 11()"+6)+ (). )16 , ~i-$l0): 1!

HS(S! (64,1.7 (1 #.7$) 6,+-)$"$5! JHS(S! 6,-6%:)k,-(1 L4l ($IH .-5! .0$-6?! @?!

JHES'-01 .16, -6%2)! , HES! (+0736)! . (! excess;! C-14$/4-40) S, 21 43! (+07$6)! &("

6,-6817$5! Kl . (1 #.74-01 43! =, 2$'1 7),1 "$H1$6)! , -1 J#$! (,68.1! 5(6, +'($! .-5!

6#.11$-08! §)(! 59)$" /- )¢, - (\ FSI6, ¥4)! GWdd)! =;IVGhI;! P, 11, 24-0! .1 A$O$LE. !

J'$. 511, "IR+)I$ I FGWWWIINES! (+07$" (3, -1, H)HS! (+01$6)1(! -, ((401$!0%6. +(S! . 10!

6)(1, 1 (A0-UH6. )&, -1 -, )!, ~121"$() 46! YS! (+AT$6)0(! .6)8, - (1@+)! . "SI ) )HSI (. /S

N S-DHSL 1S .6)/$-)1112.2(11, 6.)$5! 20)#-#$! - , ((4048)?!, .17 8. )8, ~1a-!

! Z.0$"- 78! 5,/ .6-( B 6+D)+". 11 §-)$1408048)?\! F::IGEI;! j4.196)i6.1!

7 )8 180! #-=$" (' F$;0:) PL(6#0 . 6411 XHOVNI U . 6#$"$20 XHHAIN #. 781 5" . 21 , !

U."BO(! FGWWI! 2, "=! 2#8"$! ! (+01$6)! 4(1 4$.)+'$5! . (1, -$1 )#. )l 213! @$-O!

', 5+685! @21 8)(! 64"6+/ (). -6$() #. ()1 4-7$" (SL2MNHS! =, 281),1)" .- (h, "/ ), (§!
60'6+/().-63(;! P,11,24-0! U."BJl 2#.)! 5.1$6)i6.11 /.)$'8.160(! .55! ),! J#$!

L0$-)i61 6,652 )i, -1, JH$! (SU (1 J#.)! (+QT$" (&, -1 &(" .66,/ 1 18(#$5! b-! praxisl!

withlothers!FP*$ESIGMIAI;IP , 16, - (61, +(-$((4(1-,)!, 121 . I"$k* . 6)8, -1, #1"$. 18)?:!

U, 8/:,").-)120 6, (68, +(-$((! .1,-0! §)(! 7."24-01 1.28"(! , ! 5$:)al 4(! .!

6,-6'$)$! "$1. )8, =1} 1 067$-! ,+'1 @4, 0" :#?) .-516+1)+".11@.6=0", +-5]l propels

us'), 2. 5()#8$12,"15!. -511$.5(+(!),!.6)! , ~k-18)! . -5 transform!R)IF>1, )IXHGEI!

"HS'SHU( OB, TSINHS-1 )#. -], +" 1D L 5SIVISB. /118 U~ | . -5l #$"1)24-!

(GOS") AEI 2001 @ #$."5;1 A, 2878 %, (), ! 66+ HS'S! Z+()! 63! !

)'.—(%,'/.)&,—!,%!6&'6+/().—6$(;!"#$!61.((',,/!6+1)+ $I/+()l@$l) = (h," /35

() -0, D, 1SS =82  praxis) 6L ((", , /)L BI(, ), W 2#6H! .
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-$21," /1, %(,66.1'6, - (68, +(-$((16.-!$/%"0$;’!

|

!

3. Ethics in the theory of objectification

C-1)#$!§-)",5+6)%, -1 C! Z$-)&, -$5! J# )1 , -8 I )#$! Z 8-14$. )+ $(! 0 $)#é6(! . (!
6,-634785! Ll &1 J#S! )#S, 2! L, 07$6)86. )6, -1 &(! )#.)! §)! & &-)"e-(86.117!
ambiguous;!"" 0% . /@0+,+(1 Z$.-(M#. ) $)#6 (18- ) (, /9)#-0!6,-)".6)+.1!
FIg=$)$.6#3" (15, AN ()+5%-)(15, N#)-, "R, Z8)#-00N# )12, "=, -1#$!
0. 0"+ .-5!.0(0)".6)! - "¢-68:1$(' Fli=$! do your homework!I;'*" 1 (.?21)#.)!
$)#6(18(16-) 8- (86 11?1 . Z @0+, +(1/$.-()# ), +"1.6) (1. -51"$L)e, - (1), 1, )#$ (15,!
- ) #. 78 onel ,Q78,+(1 /$.-8-0;! ""#$?! "$16,-)$B)! ($-(8)67$;! K, I $)#6(! (! .!
6,-)$B)<($-(8)47$! 57-.786! .-5! ,:$-<$-585! '$L.)i,-.11 ().-6%! )#.) (!
6,-)k-+,+(1?! /.)$'6.16g$5! .-5! . (($(($5! .(1)$.6#$ (! .-5! ()+5%-)(! $-0.0$! ¢-!
/ HS/ )86.11.6)k78)?; 1

HEESS.! W )#6(! (1. Z00+,+(! .-5!6,-)$B)! ($-(8)67$! Zt0#)! 03! @%))$"!
+-5%'(), ,5! ! 28! @$."1 8-! Z8-5! )#.)! $)#6(! &-! #$! )#$, 21 I, AT$6)in6. )6, -!
h,11,2( .'b?0,)(=6. <K -, g8()! 16-$! , %W/, -4()! J#e-=6-01 )}# ) "$L.)$(1 $)#e6(1) , !
consciousness!.-5lemotions:!!

>, (68, +(-$(('6,78(18-), 1 )#S! (6, - 8! U $)H6(1 . (1)#.)! 2#i6#! 6. - #$L: ! +(!
+-58"().-5N#$! /$.-4-0! %!, +"15$$5(J!), I "$hI$6)! , -1 )#$Z) .-5!), 14/ . 0k-$! new!
6,+"($(! % .6)%,—;! >, - (68, +(-$((1e(! ONHSI#S.)! W 2# ) K:d-,0.16.11$5! )#$!
@,520('power!, ! .6)i-0%-1#$!2 , "15IFagendi potential;!

Ké-6%! Kzé-,g.! )#,+0#)! U §-54765+.1(1 . (! bodily sentient beingsl! }#$!
8-54785+.1(01 5$$5(! . -5 )#,+0#) (1 #.7$! +-.7,85.01?! .-l emotional' S8/ $- (&, -;!
TH+(NZ$7$? S/ -lpsicyl! .66, "56-01), 1 # (187, )k, -(IFex suo affectul) T+50$(! .!
y#-0!),!@$! 0, ,5! , "1 @.50 +($h+1! , T +(SIS((\! FK 28—, g.J' GWdWI! = IGENT UL '8!
0$-$". 1120 Z#.76-01 . -165$.18(! )N HS! (. /%! )i/ P! @$8-0! 8! . -! .4H$6)a7$! (). )$\!
FRETL(Z LIIXHGVIL 2T IR+)IK 26—, . 0(18)#6 (1 ()" (($ (. -, )8 h+-5. /$-) . 112 ,§-)3!
280#+/ - ()8 0016, - e+, +(12) . HH$6)$5!102!, +16, -)$B) (M 28! . "$18-)$"<
"Bl )= 2.2(1 2916, 79!), 1=, 21 . -5lE$SL) , 2518641, )#$ A, gt (1!
286)+'$! LU #+/ -1 @%8-0(! Z. (1 h+-5./9%-). 117 ¢-)$'5$:$-53-)! @%e-0()! 2#, ($!
(@,-( -5, -, - (LTS E, S )h- , (12 LT, (850 B4, "6%5! L -5!)" . - (%, "/ $5!
@2N#, (3!, %D#$8 1S, 2 (\IFRETL(/ . IIXHGVI! 2 IGHI; !

THS)HES, P! LN, 0T$6)866. )8, ! 1, Y, 1L, 20 9r7é-. (0(! FGWAXI! relational!
$)#6(1 )#.)! " 566 18g$(! 1878, +(1 $)#6.1 (2087 (1 é-! .6=-,21$508-0! }#.)! ,+"!
6)8,-(! --5! 58$5(! 9! .12.2(1 /,5+1.)$5! @7 J#S! 1 "$($-6%! U )#$! Otherar.!
TUS(S-631 )#.)1 6,780 ), +(1 e L ($-)iS-)! LB UIS(#?! /. --$131 ), +0#! S
proximity of our bodies;! C-! J#(! :*,Bi/8)?! ,+'16,-6%:)+.1! $:4($/,1,086.1!
6.)%0, "4$(!.-51/86#. -4(/ (1. ! - +)!, -1#,15)1. -51 28!$-6, +-)$")#S K)#S"! . (14(;!
2" #E! K)#S™ (! .2 1T968.)$5! 1 TB64(SL?! as! K)#S')! 6! #3871 T .586.1 (1)$E)?! .-5!

|
31G8* (") /T8 1) HIT/*5 )" 16¥) 4K H) 0! - 1+ 1, 191 *4+8" (14#1G8 " HIIKI/T1 ) *4L9! Theses on
Feuerbach. 3/4)#1"# 1<8L" #i#<)#) , J1019" *12)+8+) JIBABBMON9 " *1),9/1319+80)+81§ABPQD!!
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£ $5+BUALS! (1-0+1. D)0, ~121 24814, +0#)1"$-, +-65(14) (1), ). 14).. *b. - 1#+@"4(" . -5
1$.=(1), #-=! HHS K)HS') 148", 2-1)$" /(11115037 , -5 $(($-6$0\ FUE-J!
GWWAI! - = ENMEERVIS/ < #. (R(1-1)4S! , "H08- . 11;1C~10874-01. -1, =), 1, 08611 : "4/ . 67!
), )8! I)HS I Or T (01 S)H6(1"$/ , TS( S (S, /1 )H$! - "L7HIS0$5! ($.)! 20)#!
DHIGHI ) #. (1085-1)" .50, - . 11?1$-5, 235! . 514" /l2#$ $16)1#.(16, -6$47$5! , i
DS (1 .1 6,-(8)+)E-01 6,-(68, +(-$((! .-5! WS 1'a-64z1$! I YS! $)H6.1!
"$1)E, - (#::10-10r74- . (0('$)#46.11. 66, +-)1§)14(1 -, )" /')#$'($1/o' ~518)(15$$5(!

JEIS6(!. 718, (1K) 6z 1350, HIE) (107 13 0. JA(/ N HS! (SI1 . 2 6.7 (16, -BS47$5! 1!
C(#$lresult) B .- I$)#6 . 11"$L )L, - (#:;1)
J.20-00 -1 ), (3! &-(G0#) (! $)#6( 1-1 S!S, ™2 L H , @TS6)RH6. )k, -1 &(!

+-5%'(), , 5! . (W#S$! form! W alterity' F)#$! form! 4!, +"1"$L), - (#:1), #S K)#S' 1!
HENS /120, /NG +(B5!#3$16-18) (156 1$6)86 . 11 /. )$ . 18O (B- (BT . (NHS$!
ST )21 -50 (0, I, BUS) PSS Sl A (1, B 181 Y, — (!
P,'/(1 'Sl Sl 78'2 $B:'$((L,~(! L4 JHS! (,60.1)1 6+1)+". 11 .-5I #(),"s6.1!
0.6=0",+-5()#.)%". Z$)#$/;!

016, ~68L70-01, HSWHE(! . (N#SH, " /1 1. DS D) 2HSIH, 6+(1)+-(1-,)1), 1/, .1
28650 (1@+)! T#HS'), #SIHL+HS! . -516,-)$-)<5$:$-5%-)! "$L. )i, - (#: (1 0%)25%-!
(+AT$6)(1. (1J#$7). 1 15 "1i-1)H$10/ /350671 . ~510. . 11)?! , HIS7$'25. 21 14: C-1 ) (!
718201 S)#6(! (! 6,-)i—t,+(1?! materialized i=! praxis! ,+)! 8 .1 /2.5 4
©, ((RRUDISQ #, ") t-! (1 TS0 VB! A-BETAS+.11 .= 28" (1. (1 ZHLL 4 +-"$. 1ig$5!
- ((RBUDIS(! $7$"2! Zi—+)S\ FD?0,)(=U! XHHAN = IhFL:! ¢l 281 6, /3! @.6=! ), !
PLO+"$IX)! 281 (881)#.)! Ut -.0(1)$. /7 .)$(16, +5!#. 78! , 1)$5!%, "L ,}#$"L .68, ~(:!
491/ )8 g )i, -1 , )1 ()+58-) (Olactions!"$4$6) (1S +-5$* (). ~5i-O! , b )|
6,-)$B)!Fconsciousness|! . -5)#$! / . --$"14-12#46#! j#$!6, -)$B)!4(1167$5! )#" , +0#!
J#S +-4,156-0! 6,11$6)k7$! .1$6)47$! $B:$"E$-6%! Femotionsl)! . (! 2811 . (1 )#S!
'SL), - 11(). ~6$(IFethicsI#S?1F6, - (6L, +(121 , 1= )I1.5, )1}, 2. 5(1$. 641, }#S"I
g KORIES! 1 'S74, +(16L. (", , /1$B. /21811 28! ($51)#.)1$/, 51$5)1$/ , )i, - L
6, -)8B)+. LIG+)+ . 1<(), "86.11 .62, ~18(1"$1.)$5!), 19)46.11 1, ()+"$(1)#.)! ()+58-)(!
((+/8).-51(#, 21i-1:".6)i6%; !

C-1J#$10-)" , 5+6)L, ~ICI6L.A/ S5 )1 LIS5+6. )2, - 1S, S ("$(, ")!), . 168") .i-!
$)#6()1$B - 1868)1?!, 16/ - 1668)12;1 " #4(18(1(, 1096 . +($!the ethics of a theory reflects
on the realm of social relations, the manners in which the theory expects
teaching and learning to occur; C)! 4(J! &-5$$5J! %", /1 )#i(! $B:$6).)L,-! .@,+)!
19" g0l 1", 15(1. ~51"$1. )2, ~ (1836, /3! (0-$5!), 48! - . )6k .)(;1!

9%)!1+(16,-(65%')2,1$B. /- 18(;!

=] BHSDHS, "1 K" .- (LA((E7SU- () +6)i, —:19%. "~4-0l(16, ~6$17$5!, 1. !
V). (WAL )e, D), +O#1:* . B)i6S! . ~51"S: Sk, 1!, b=, 21$508!). ) )$1)$. 645"
LOB((SC! S HS, T (0, -()S.6#8° (N (1 =-,2%"(! -5 )#S! O+58-)(! (¢
1.6=4-0! =-, 21$508%;! ""#$! $)#6(! , 4! )#$') —(Z4((@73$ 6= () +6)8, =) / . -1$()4-0!
&)($1%'& ')#$'% DS ?NE ), Z,)$($HE6) (@) .1, !, 18 )E, - . 1igs (!
V! $- (+1-01 1S~ )i0! "$1.)t, ~(1 .41 =, 28" .-5! (+@TS6)L, ~I! *SL. )b, (1 Jt.)! . '8!
# $/ NGS5l 1,-0l S B-$( LH (+:$%, 0N 1L )S-)Es,)8-)
=, 2800~ ")l +)#, "0)207. ((.IFC.54, "5 §19. (- UL IAS" 'S JIXHXHI:!
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m, 21)#-=1, 16, () +6)i74(/:1C-16, -)" . 5U0k-6)k, ~1), IS, "1, )" .~ (/A((47S!
1=()"+6)%, ~116, () +6)TA( /N 0. ($5! , ! .~ D)HB(1 ). ) ()" S((S( 8! 4'$85, /1 , ¥
J48! ()+5$5-)3! (1-68! =—, 218508! &(! 6,-6$47$5! L4 (! 24.)! "$(+)(! ¥, /1 }#$!
A),=, /(15885 L4 )#S! ()+5$-)) . -511$."-4-0! 4(! J#S! 782! -, 68((! L0 )#S!
(0+5$-)0(! (+@T$6)47$! 6,-()"+6),-! % =-,21$50%)! )$.6#%"(! .-5! ()+5$-)(! ."$!
1, (8)E,-85! ,)H$ 24($3 ! ()+5$-)0(! %$$5, /! .-5! .+),-,7/?! 6,-%0+"$! )#$!
6, - () +6)i74()0(1$)#6.11(: . 6$IFC . 5%, "BIXHGXI: !

C=1)#$1)48, *2) 1, ATS6)H6. )8, ~)11$."~4-018(1 6, ~6$L7$5! , HI 5IHS"$-)121%" , /!
6,-()+6)TH0)! .-5! )" .—(LU((TS! k() +6)L, ~! S, 13! 1$.'~4-01 4(! ($$-1 . (! .!
collective! .-5! truly social! $/0,56$5! .-5! Z.)$'¢.10 =", 68((! )#"',+0#! 2#i6#!
(+58-)(! 6°0)16. 1121 $-6, +-)8'1 6+1)+". 1121 .51 #(), "66.1121 6, -0 +)$5! 2.2(! ,H
Vi-=1-01 / JHS/ JiB.112:) "H(1 $6,+-)8"1 #. 1 18- (1 i=! 24.)1 JH$1 48,21 )8/ (
joint labour'FC.5%, "SIXHXHI;!

UL @, +1(1 (S (+, +(1 2" .6)86.11/ )80 activitya. 6)i79)?1+-58' (), , 5!
L(15"47$-107! collectivel6 , 63"~ "#$! D$" / .| .5l C+((k. - 1. -0+ .0$(1#.7$! .
(236060 /1%, "1)#(1)?:$! , 1 . 6)i78) 3 Teitigheir! .~5\deyatel 'nost’, *$(:$6)78L2:!
SE)7H)?! 1= (! (S=(S! A(! L1, (35!),! 607021 (! @%i-0! /$'$L2! @+(?! 20y
(,/$)#-0lF.(1i-! 2.)6#-0! "b1: SO.1-11 j#$! D§'/ .-! . 5! C+((£.-11.-0+.03(!
#.791 .1 (2S6UMB1)$" /16, " (1 ,)HS' )22 81 81 .6)7E)23 S=RTHV)! "1 =7 -, ()0
Wb, = )SI20 A 81 )~ (LR, ~1de) ! D-O(H# F.~5! ($7$".11 ,}H$"I 1. O+ .01
JSI5L08-6)t, ~18(11, ! .-5!@, }#) 2 $(1, 1 . 6)A78)?!."$1"$-58"$5! . (lactivity;|C-)#S!
5. (5!, )8! S, "2 1 ) .2 (LU(ETS! =)+, Il BL.((",, /" BT &(! -,)!
"1$-)351), 2. "5 (SI( )A(H. 62, -, 1B, LISB)TSI-$$5( 1" #4(! . 6)iTR)216, "*$( - , ~5(!
#$-6%1),1 SIRTOV)! "1 .27~ 001 C-1T,0-)1 1.@, +01 @21 6, -)". ())! ()+5$-)(! .-5!
)$.648"(1 2,'=! #.-5! 4! #.-5!),! produce! (,/3)#-0! together)! 2#.)! AS0S$!!
1§ /85 2.16,77 -1 2=\ i-! ,+'1 6. (8! mathematics;! ) (! Y&(! ($-(5! , ¥
1.0, +"4-01 ), 098" F.(1 ,21,(35!),! (/112! 4)$".6)i=0! , "I $B6H. ~04-0! 20)!
DS (IN#.)1/ . =$(1T,6-)11.@, +'1.1)"+121(, 6. 11 . 6)i78)?! . ~5!1$. "~4-0! .16 , 11$6)(7$!
SBS(C SL (", /1 "S(S. 6 #. (1 (#,2-1 +( #, 287$"1 J#.)1 "1 18."-4-01 ),
0%6, /5! .1)"+1216, 1SB)ATS! =", 68((! *.566. 11 6. ~08(! i! ! 61 (", , /! 6+)+'$!
/80#)! -$$5!),1,66+";! ki)$-15".2¢-0! , -1 $B:$"4$-6$(! (#. :$5!@?!)". - (L& (479!
b=()"+6)%, -l J$! ()+58-)(! 6,-65:)+.Lgh! 48! .68 . (1 8! 1, ((S((,! L
=-,21$50$! .-5! :,2%")! .-5! 6,-6$:)+.1g$! WS/ (SL7$( . (! (+@/8( (47! ),! )#$!
)$.64$"1 (-5l #$"1 =—, 21$508)! $7$-1 2#5-1 }#$! )$.643" )"4$(!),! 6,-6%:)+.14g$!
HE" (S0 Seh$"$-)1?! .-5! $-6,+".03(! y#$! ()+5%-)(' ),! 1$."-! 6,11$6)k7$1?! _-5!
0. —LgS()HESIBL (', , /1), 1(/ . 110" , +: (IKB)S-IDHSI()+5$-)(16 , 50+ $1(/ . 111!
$-61,(35! 0, +:(! .-5! $'$6)! .00"$((A7$! ,"! SBOL+(TS! .-).0,-4(6! @."1$"(
09)285-1 4110, +11.-51 J$"10",+2(@)H$21'$(,")!), ! 2#.)1 281 /.21 )$' /1 .!
cligue ethics!,"\gang ethics'FC.5%, "5 m19. ("L IAS" " $" IIXHXHI 24864161 . 1(,!
2#.)1 28! ($$16-)#$!$B. /- 184", /)#$I D" .5SIVI6L. ((*, , 7! Q"ML 2!/ $-)8, -$5!4-!
J$IC-)" , 5+6)L, !

KH16, + (S1)HSIS5+6 )8, - .11 2, BIS/1 " , +-5IS6(10(1- , ) I/ = , (DR, 1,
_$21(, 6.1, "/ (1,116, -5+6):1Z0)18(1-,)! , 6951$-68!),1(, /$, 5!, "I, 0$5L$-631), !
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(, /7 $)H-00l @)1 JSI 1SS! .5, 1), =1 LB ), (B 2.))8" (1 , 4l @$#. 72, ") 2#6H 20111
7, +6H( IS HSI6, -(,—.~6S! B 111, 1 @%H. 78, "\IFD?0, (=2 GIWhI! = IXAALT 4!
$5+6.)0,-.11 1", @1$/1 ", +-5! $)#6(1 036, /$(1 45! =", QIS /1 ,H S 65 )8, !, ¥
6L.(("s, /! 6,50k, (1 4, "] ~$2! 6.1 "SL)E, ~(! F-$2! forms! L8 .D$D2I1),!
$/3%°0%! .-5!),! @$! 6,11$6)a7$1?! - ,-5%"$5! .-5! Ba(6+(($5! .0.4-()! )#$! .12.2(
6,-)$()$5!0.6=0", +-5!, H6+1)+"$1. ~51#(), 2!

M., 20181 -$21$)46.11"SL )b, ~(1)#.)1 ,+'1285.0, 06316, +15! ()'4731) , 1-+")+'$!
-$$5!),10$!6, -0"+$-)1 20)#)#S#S, "$)i6. 1)$-S) (1, WHSNHS, " 2;1C-1)#316.. (!, %1)#S$!
48,21 1, @TS6)0H6. )b, ~JJHSI$5+6 )8, . 112", B1$/10%6, Z$()#S! -, @IS/, H)ES!
6'5.)8, -1 L4 61.((", . /1 6,-50),~(1 ) /,74-01 20)#i-1 .1 600611 (263! 4
$-0.08/$-)1 1-61+(173-$((! 580.)8) .-5! "$(:$6))! 2, +15! @$! 6, ~5+647$! ), ! .
collective! " 6)i6$!, %!/ . )#$/ .)i6(;!!

K16, +" ($INHS)$. 64815, $(1-, )5, NHSI (. /SN #-0(1. (N#$!1()+58-) I [$)N#S!
1$.648"1 .1, -816. -~ )l *,5+6%1 /87 J6( b, ") (! :* ,5+6)t, ~I1 .66, "54-01),!
J$1)$-9)(1, 4148148, "201a(! (, +0#)1), 18! .| collectivel ", 5+6)i, ~) "#S1)$. 645"
-5 (148" (S JHSI (/! T, (D4, -1 (14816, ~5+6), "1 4l ~1 , "6HS()".1 2#,1 /20
=, 21.1/+(16.11:18681%" , Z1S1), Ix10+)1(1-,)!.G181), ", 5+6%L/+(16107148" (314
QU= )5, "645()" .16, ~5+6), "I 2, | $85(1#8"1 /+(168. - (1 #8!)$. 645" needs! 45!
(+5$-)(IFC..5%, "BIXHGWAI! "#(1-$8514(!- , )L/ $'$L2! . 6)i6. LI)E(! , ), 1, 0d6. 1!
"1 G-l 2" 5+60-01 /. )HS/ . 6(! JHS! )5 648" 1, 5+63(1 #$" (I3 (#S! 1", 5+63(
48" (SIH18-14$"15. 11-0(1 20)#1 )81 (1+5%-) (@ ~5ITI6SI 7$" (. ™A (R(12#71)$. 645" (!
=51 ()+5%-)(16,<: ", 5+68!#S/ (SL7S(;! ""#$!)$. 645 14(! .| 5UHh$" $-63! 05) 25! #$!
$+ 1. -51.—15%+ 11/, ~O)#SI5EHS S-):1S-5I(, . "$)#1 () +5%-)(:!

C-D# (1 76$2! 0 1$."-6-0! . (1 .16,1186)678! -7, 68((J)!)#$!)$.648 1 e(! 5S)#" , -$5!
K, ZI)HS) 50, - 11 181V )1 (60, 6+1)+" . )46, IS(1. -5, J#$'1 )48, "i$(18$), 2!
b1 USRI ML Z850.), 1, (6.4, 158 1LV HBIIST L0 16, 6k (!
C)RBH.1IS10(1 S 1. 685! D) , -l i-! 2HI6H! S )$. 64$"] ()" +O0IS(! (+H$" ()
BLH-5(1 $-T,2/$-)! 20 )8! ()+58-)(! d=! /.=4-01 /. )}$/ )6(! .| ($-(101$!
6,77/ ,-2,'=!

K,12#.)1 "$H#S!I-$218)#66 . 11"$1. )6, - ()#.)1 28!()"673!), | -+")+"Sle-N#S#S, " 2!
41, @TS6)6. )8, -81 A6, 6+(1 1 161.((",, /1 /. J4$/ . )i6(1 :*.6)i6S! 45 )+i-0!
2#.)1 28! 6.1 .| communitarian ethics' @.($5! ,-!"$(:,-(¢@18)?)! 6,7 /8)/$-)l!
-516."$; I0) (1485 245"$1281"S(, ")), 916, ()" +6)! ,H1Z7  I6S\A -, )17, 16Bli-! .
16-0+4()16! ($-($!$B. 6)L211 " J$" 281"$(, ")), 17,4681 . (1 (, 7/ $)#4-01)#.)! @"-0(1d-!
#$:, (07,58 -1- 4, -1, Wdifference! .-5VY#$! primacy of the political'FD§" ,+BJ!
XHHEL;! Pé-56-0! ,-$0(! 7,86%! , "1 #.76-0! .1 7,668 4(1 2/, 78-0'%", /! (81$-6%! ¢-),!
(:$$64ND)1R(1Z.108(+'S! , 51 554 ~68 . )14 101 #.)! / .=$(1 -$21 1§ . -51 -§ 2!
0", 2)# 1, ((LQIS\IF 5 **aQN XHGEN :IXWIL(, /S)#-01 W ) Z. (+//$(1.1 "0/ 620!
). 1=01 546, + (81! 2'9-0ll .-5! .6)L, -\l F1:IMI1 > /4-010.6=1),! ,+'I PIO+'$IG)
D451 U= +)$"(! -1 .—O+(#85! ZSHitE "\l .-51 /  75(| #8'! "10#)! #.-5!
), 2. 52 .1, S 0 L(12#, 1. "$1- , ) 1i()$-E-O0 (#814(1/ , 74-0li-) , 1 (:$$6#1)
$B2 S((HS" 4 +()" )0, -1.0, 4)!- . )1034-016, +-)$5!. -5I#S. "5:TAS"17 , 16$IF 24i6#IA(
Z46H17 "SI 1 24 )| (HSIBU(6+ (7312 says) . (1) 1(,! (.2()#H-0(!4-14$"1@, 52!
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3,0 SN 68 B " ((8, - -8)6#I10$()+"SI!, t$-(1+:1-82! -, ((4@818)ES(1%, "1 .6)8, !
Fi, "14$" (S . -5N#$!, )#$ DS /7 )$(1;1UE - .0(1$/ @, 56$5!+))$" . -6$14()1e-5$$5)! . !
call!), N#$IK)#$" ;1!

!
3.1. Responsibility
#8161 -, 21 /Z+()! @%! "$(: ,-585!),J! -5l (! '$(-,-585!),! 28)#-! .16$").¢-!
-,58! L0 (,66.10 "$1)6, - (1 )OS HS! ()+5%-)(1),09)#%" ;! A#.)$7S"! 1) HS!
8.7/ .)8(01"$ (-, -(8").=5(18)!e(16. ()~ . 10$-$" . L1$)#46.11 ) "4@+)$!)#.)!Or7e- . (!
6.11(Iresponsibility;'P,"19r7é-. (1"$( =, - (20818) 218 (1 2)#$!I $(($-)6. 1! - "8/ .20 . -5!
h+-5./%-).10 ()"+6)+"$! % (+@T$6)i78)?! P! p2#$'$q! )#S! 782! -, 58! LU )#S!
(+07$6)47$! &(! =-,))$5\! FGWXJ! ;IGHGI;! K&-6$! . 111 $5+6. )8, - . 11)#$, "4$(! = +)!é-), !
/), -1.16%%).e-19)#6(alk, "IS)He (R (MHS (+@() . )$! . -5, /1 W, +1 S )E, 1), !
S K)#ES &' $( , - (80818)?18(1 .16,/ 7/ ,-15%8-, /¢-.), " W L1 EDESZ) LS)))#S!
meaning! ,W$(:, - (4048 ?16(1-,))#S (. /$;1C-1)#SHS, "2, W 5" $6)! ¢~ ()" +6), -J!
JHS!#HS, 21 586).)$( )#.)! "$(:, -(4@eLE)?! US(! 20)#! #S$! ()+53-)!),! .((+7%! #S!
(H@Z8((E7S! 18! TR(<y<T&(! )#$! )$.6#$"! C-1 )HS! 6.(S! LU OHS! #HS, 2 LUl
, 07$6)i86. )8, -3 "$( -, - (4@818)?! /$. - (1 1878-0! . -5! _6)&-0! with! . -5 for! ,)#$" (N §)!
3. -(1),18(z,-51), NHSI6 1L U HS (. (DAES? S, DA, 2-D)$ /7 (3le-1)#H$e!
Z$Ba()$-6%J! &-! p)#$e"q! @$e-0<h, "<, )#$ p(ghLL! L (1 %SS! @$-Op(g\! FASOSL)! GWhd)!
- IER!

!
3.2. Commitment
>, /7/7807%-) 800, )# .0, (8. -51) (18- 189 )8, -1, 115, 8-01$7$" ?)#e-0! -, ((4@L$!
),12, =158 02! (65%! 28)#! , )#$" (1e-N#$!16, +7($!, %, +'1T,8-)11.@, +1F$;0;)1)* 26-0!
),! +-58"().-5! )#$! :*,63((! @%-0! %,11,2%5!),! (,17$! .1 :*,018/0 )" 2%-0!),!
6,-)"@+)$Y), H#seL. ((*, , /6,77 ,-12,=l;!

!

3.3. Care for others

P."1%", /1@%-0!.-!1.6)!,%16,-5%(6$-(k,-!,".1-.)"¢."6#.11.6))!, "1 (&/ :1?16."¢-0!
W' (, /8, -8 )#S!I6. 80, " H#S (1e(! ! 186, -68:)+. 1 TSLL)E, - 116-7,178/8-)!
$-).818-0N#8$!.))$-)k, -1 . -51"$6,0-8)k, -1, %!, )HS (1. -BN#$" /. )$' 8. 1. =51 (40 +. 1!
-$$5(;! SI#,+0#! 6.7-01 %, "I J#$! K)#S'! , 1$-(1 +21 )#S! -, ((5@818)?! L %! ($$6-0!
L+ (SI78(1-))AS K )#S ), 1" $6, 0-4g8=0! , +"1 7+1-$" . @41) 214~ )#$! 7+1-$" . @418)?! , !
HSIK)#S INHSI/ -, 7). -6, %6, "6-0M%, "N#$ K)#$"14(!),10,!10$7?, -5!, +($L7$())),!
@$!5".00%5! -, 28" %+11?18-), N#$12,"15! . -51) 12, ()8, !, +" (SL7S(1)#S$" $I 28)#<)#$<
K)#$";!

U +-58"().-5! UL'-.0(" ZS#HHH T\ 20#6-! -1 $)#6.11 -'.6)i6S! 4!
"$(:,-(0@)?2N6,//8)/%-)) .-516."8) 2% -$$5!),!1@", .58-! ,+'16,-6%:)4,-! N
1.-0+.0%! .-5! recognize! Fi-1 }#3$! A$0$L. -1 ($-($I! )#( - .&-%+1 $B:"$((&,-! - (!
voicell J# ) eQ! . (1 (, Z3)#-0! 2#3"$) . (1 9r7é-. (! (+00$() (3! )#$! saying! / ,7$(!
0$?,-5)#%!),).16gt-0!$-61, (+'$! , %) #$ said! .-510$6, Z$(1" . )#$ H#$! -, ((20818)?!
S, 28--8((1), A, #$"IFC 5%, "BIXHXG. I;1C-1#4(16,-6%: )4, -1, % 7,468 -, 28"
5,8("-,)158(. - :$."1(6-69%! -, 28" 14(!-,)! . [thingll@+)! (, Z/$)#6-010/0"66..)$5!4-! , +"!
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B, -(1),! L HS (G A#)! 281 6.-1 $B-$6)! &1 )#S ) .-,/ NT$! /, 78/ %-)!
),2.°5(1 .16,/ /+-8). 8. - )6 (1 e . ) T, +0#! 6, - (66, +(J! "$H1$6)a 7! . -5!
6'8)86.1 ().-6%) :,2%" &-! )#$! 61.((",, /! 0,8(' @%?,-5! §)(! ,2-! (+@1$6)¢-0!
7368 -4(/(,0(, 681,58 . -51@$6, /(1" )#$" (, Z$)#-01%1+85]157-. Z6)!), !
03'$BS 6L($5! 280)#1"$( - , - (4@ELE) ? for#SK)HS™;!!

"H#916, 7 /+-8). "8 - 19)H6(1(=3)6#$51#8"$! , "4$-)(1,+"1:$5.0,086.11. 6) (lé-1)#$!
6L.((",, 7N 2#3$"$!1)$.6#$" (! .-5! ()+5$-)(' $B:1,"$!),08)#$"! -$2168)86.. 1! (= .6$(!
N, Z,)$1$-0.087$-))1E-61+(E7$-$(()15%@. )$)! . -51"$(- $6)!FC . 5%, *BIXHXGEAI!
H(D S)H6( A 6,-(,-.-)! 28)# ! 6,-682)+.1 @.(S( LU HS! HS, 2 LN
,@T$6)8He6. )4, -! .-5!8)(1 6,-6%$:)8,-! LU 1$5."-6-01 . (! .1 6,11$6)47$! =7 ,68((;! ""#S$!
6,7 /7+-8)."6.-1 )6 )es( ),! "$hige)! -5 ,:$".)i,-.1g$! )ES! )#S,20(!
6,-68:)+.10 ().-6%! &-1 )#$! =-5! % "$1.)6,-(#a: (! @$)2$3-! (S .-5! ,)#$"!
W-58"-$. ) #N#$!I6, /7 /+-8). 8. -1 $)H6 (! 8 (1 )#$! "$6,0-8)8, -1 )#. ), +"1#8(), "66.1)!
6+1)+". 0! -5l / )$%. 1!, 808~ $Z@$5(! .-5! "$h*.6)(1 5?-. /86! .-5! .-).0,-4()t6!
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Luis Radford & Maritza Silva Acufia (Eds.). (2021). Etica: entre
educacion y filosofia. Bogota: Universidad de los Andes.

Recensione di Martha Isabel Fandino Pinilla

Dopo vari mesi di lavorazione editoriale, che ho avuto almeno parzialmente la
possibilita di seguire con molto entusiasmo, ha visto finalmente la luce il testo
appena citato, pochi mesi fa.

In questo libro si propone un dialogo tra educatori matematici (quelli che
noi piu propriamente chiamiamo: didatti della matematica) e filosofi, dialogo
nel quale si affronta il problema dell’etica, correttamente € concretamente
considerata qui non solo come una disciplina che esprime e analizza criteri di
giudizio relativi ai comportamenti propri e altrui ma anche, e piu in generale,
come I’insieme di norme e valori su cui si basano le regole del comportamento
umano nelle societa o nelle istituzioni di cui si € parte, per esempio
I’istituzione scolastica. Poiché questo tema comprende e comporta una
riflessione razionale e consequenziale, ha un senso ben preciso e concreto fare
appello all’etica in un argomento come la didattica. D’altra parte, gia da
decenni, autori come Paul Ernest, Luis Radford e altri hanno proposto
profonde e a volte sorprendenti, riflessioni.

Questo nuovo studio, curato da Luis Radford e Maritza Silva Acuiia, in
lingua spagnola, che vede la luce a Bogota, cosi dettagliato e profondo,
acquista dunque un interesse particolare, dato che propone appunto 1’etica
vista come punto di passaggio, di connessione, di confronto tra educazione e
filosofia.

Il libro inizia con un denso prologo di Bruno D’Amore, invitato dagli
editors ad aprire il discorso con una riflessione critica e analitica; in tale
prologo, vengono poste basi specifiche per una lettura meticolosa e
problematica del testo, offrendo per esempio analisi critiche a monte, per
esempio la sottile ma necessaria distinzione fra etica e morale, termini a volte
ingenuamente confusi tra loro.

Il testo consta poi di tre parti assai dense e profonde, ciascuna delle quali
solleva un problema specifico e attraente, non solo culturalmente.

Nella prima parte, 1’etica si presenta come un ponte di congiunzione e di
acceso dibattito tra filosofia ed educazione. Assistiamo ad analisi molto
precise e significative, profonde e concrete, sul ruolo del docente; appaiono
studi analitici € comparativi su termini come sensibilita umana, spazio etico
del corpo e funzioni estetiche. Se ¢’¢ un comune elemento interpretativo, nella
pur vasta e variegata tipologia dei singoli approcci, esso risiede nella comune
interpretazione, da parte degli Autori, di elementi che possiamo definire
descrittivi di un’ “etica pedagogica”.

Nella seconda parte, tale relazione € per cosi dire invertita e si da dunque
luogo a un dibattito tra istruzione e filosofia; la comparazione fra le due aree
conduce a situazioni che, nel precedente prologo, erano gia state definite
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“simmetriche”. A mio avviso € particolarmente rilevante, come si evince dai
testi che costituiscono questa parte del libro, I’idea di affrontare il problema
dell’etica non solo nell’insegnamento della matematica, ma nella matematica
stessa (tema peraltro non nuovo, ma sempre avvincente). Piu volte ricorrente
nei diversi contributi appare la questione della dimensione nel tema
pedagogico dell’ “incontro con 1’altro”, considerato sempre in modo specifico
e significativo nell’educazione matematica. Questo modo di presentare la
problematica della questione ¢ determinante per spiegare il motivo ricorrente
della seconda parte del libro, arrivando a puntualizzare con precisione totale il
senso dell’etica nel campo dell’educazione matematica intesa in generale.

Un esempio significativo e specifico, presente nella stragrande
maggioranza dei testi degli Autori di questa seconda parte, ¢ quello che viene
ascritto ai contenuti descrittivi e fondanti della teoria dell’oggettivazione. In
questa potente interpretazione teorica, I’educazione matematica ¢ vista, com’e
ben noto, come uno sforzo sociale piu che individuale, una vera e propria
azione che crea situazioni che servono a ideare, immaginare ¢ condividere
forme di vita collettiva; il contenuto matematico delle azioni che si realizzano
nella didattica della matematica ne ¢ allora solo una componente e non piu,
come in altre teorie didattiche, la componente. Si tratta di azioni non solo sul
sapere, ma anche sull’essere, il che permette di concepire il processo di
insegnamento-apprendimento come una dimensione che coinvolge questi due
aspetti fondamentali dell’individuo: conoscere ed essere. Non bisogna
dimenticare che questo processo di apprendimento non ¢ un’idea astratta ma si
ipotizza concretamente, in relazione a un essere umano. Dunque, gli aspetti
culturali devono far parte di questo processo che coinvolge 1’essere, ma non
solo nella sua individualita, bensi anche negli aspetti relazionali, collettivi e
sociali, dunque etici, appunto. Il che ci porta ad affermare, com’¢ ben noto
all’interno della teoria dell’oggettivazione, che, imparando (azione sul sapere),
I’individuo si trasforma (azione sull’essere) perché entra in contatto con fatti
culturali storicamente situati nella societd. Lo studente in un certo senso sta
scoprendo ma anche costruendo questa sua societa di appartenenza, dal punto
di vista storico ed etico.

Dunque, in questa seconda parte del libro, segnalo uno sforzo comune
degli Autori di dare rilevanza a questi profondi aspetti, pur nelle differenze di
temi, modalita e stili.

Piu volte appaiono i termini propri della teoria dell’oggettivazione: labor e
rapporti tra soggettivazione e oggettivazione, per esempio. Molto chiaramente
appare 1’esigenza di evidenziare come individuo e cultura costituiscano entita
reciproche e coesistenti, sempre in divenire, definiscano progetti di vita mai
fermamente determinati, soggetti etici con influenze reciproche.

Nella terza parte del libro gli Autori affrontano la questione di come I’etica
si riveli e si specifichi nel processo di insegnamento-apprendimento. Anche se
con modalita ed esempi assai diversi, gli Autori sostengono sostanzialmente,
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in vari modi personali, che I’azione dell’insegnante di matematica coinvolge
etica ed estetica; che I’inclusione, anche in relazione a temi matematici, debba
essere considerata un imperativo etico della collettivita.

In molte professioni nelle quali si evidenziano aspetti collettivi o di
influenza sociale culturale (gli esempi che sono proposti sono: gli operatori
sanitari, 1 giornalisti, coloro che creano fonti o canali di informazione), la
riflessione e la posizione etica sono fondamentali; 1’analogo che a noi
interessa € quel delicatissimo processo che riguarda la formazione degli
insegnanti. Da molti degli articoli presenti, si evince che debba essere
considerata di grande importanza la riflessione sugli aspetti etici presenti nella
stessa attivita matematica.

Questo libro da al lettore, al docente di matematica, al ricercatore in
didattica delle riflessioni e delle indicazioni spesso omesse, dimenticate,
sottostimate o date per scontate; queste riflessioni non sono secondarie a
quelle che occupano un maggiore dibattito nel campo dell’analisi della ricerca
ma, al contrario, le determinano in qualche modo.

Sono piu che certa che un’attenta lettura di questo libro da parte dei
docenti di matematica di qualsiasi livello scolastico dara stimoli utili e
concreti alla riflessione critica relativa al proprio operato quotidiano, dando
luce e spazio ad aspetti mai o troppo poco considerati in precedenza. Questo
bellissimo passo ¢, per me, quello che meglio rappresenta il rispettoso
rapporto dell’ Autrice con la matematica e con noi. Grazie, Martha!

Silvio Maracchia (2020). Storia della matematica greca prima di
Euclide: Matematica Matematica. Roma: Simmetria.

Recensione di Bruno D’Amore

Questo libro ¢ una ghiotta occasione per raccogliere informazioni dotte su
temi e personaggi della matematica, anche su quelli a volte un po’ trascurati.
Mi spiego. Quando si leggono storie della matematica dell’antica Grecia, piu o
meno 1 nomi che si sentono citare sono sempre quelli; altre volte si trovano
autori nominati di corsa, due parole appena sul loro contributo, ma sempre in
una direzione reverenziale nei confronti dei piu famosi. In questo libro sono
citate parecchie centinaia di autori anche di seconda o terza grandezza, per
ciascuno dei quali si evocano dati interessanti e, onestamente, non sempre
noti, per lo meno a me che storico non sono, ma solo amante della storia.
D’altronde non si puo credere che Euclide, Talete o Pitagora vivessero
isolati. Attorno a loro sono ovviamente esistite schiere di studiosi, di maggior
o minor calibro, ai quali 1 nostri grandi nomi si rivolgevano, con i quali
discutevano e colloquiavano. Mi ha entusiasmato molto leggere di queste
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centinaia di personaggi, dei loro contributi, delle loro opere, dei loro rapporti
con i grandi.

Si comincia con un resoconto dettagliato delle fonti iniziali, si studia la
scuola jonica, quella pitagorica, eleatica, di Chio, di Cnido, di Abdera, i
sofisti, 1 megarici e gli stoici. Ogni capitolo ¢ corredato di formidabili letture,
alcune delle quali note, ma forse non altrettanto a tutti i cultori. Tali letture
sono stralci di opere o loro commenti; ci sono perfino analisi sulle
controversie dell’epoca che, tenuto conto del significato ampio del termine
cultura, a quei tempi sfociano nella filosofia, nella medicina, ... Il nostro
Autore, che € storico di razza, ha mille armi fra le mani che sfodera
brillantemente; per esempio quando mostra la collaborazione feconda fra
filosofia e matematica, spesso coesistenti nella stessa persona; a quell’epoca le
due discipline non necessitavano affatto di autori diversi, spesso convivevano
nello stesso autore.

E poi si giunge ad Aristotele e Platone, al sistema ipotetico deduttivo, alla
matematica applicata. Sempre messa in secondo piano, oggi sappiamo, anche
grazie a recenti studi, che la matematica applicata ebbe un grande influsso su
quegli studiosi a tutto campo, fin da Talete, fra i Pitagorici, con Aristarco
(conterraneo di Pitagora).

Un bel capitolo tratta in maniera chiarissima e mirabile dal punto di vista
storico le cosiddette costruzioni con riga € compasso, mostrandone in modo
impeccabile sia le fondazioni matematiche storiche, sia le interpretazioni
moderne, che a molti sembrano mancare. A questo proposito c’¢ un dubbio
che mi ha sempre affascinato: alcuni problemi erano risolti fin dall’antichita
con riga € compasso, altri avevano avuto soluzioni, si, ma non con quegli
strumenti. Ci si ¢ sempre chiesti se 1 matematici greci dell’epoca avessero la
sensazione che, prima o poi, qualcuno avrebbe risolto questi problemi con riga
€ compasso o se invece gia sospettassero quel che venne poi dimostrato
parecchi secoli dopo, e cio¢ che tali soluzioni non sono possibili? Alla fine
della prima parte del libro, il nostro Autore da una sua interessante e colta
interpretazione, assai convincente.

E si passa cosi alla seconda parte del libro, dal titolo singolare Matematica
Matematica.

Maracchia fornisce 6 modi diversi di concepire la nostra disciplina:
matematica applicata, teorica, mistica, come conoscenza ragionata, come
sistema logico e, inaspettato, come ... pericolo. Sarebbe troppo facile se
I’autore di una recensione spiegasse tutto, ma fallirebbe cosi il suo scopo, che
¢ quello di incuriosire i1 potenziali lettori, spingendoli a essere tali, lettori per
davvero. Per cui, tacerd! Ma la cosa ¢ sottile e, se posso, divertente.

Seguono poi brevi capitoli su alcuni temi classici, tutti densi ed esposti in
modo formidabile, denso e convincente: I’infinito; la matematica come
umanesimo; come i matematici amano la matematica; com’€ nato € come si €
sviluppato il concetto di numero (dalle origini piu remote ad alcuni risultati
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rilevanti e densi di significato teorico); un’ipotesi sulla nascita della
matematica, sulla sua natura; un curioso e stimolante capitolo che narra la
storia di varie coppie di padre-e-figlio entrambi matematici, che ho trovato
divertente e stuzzicante dal punto di vista aneddotico; legami fra la
matematica e la Natura; cenni alla matematica fino al XX secolo; una
riflessione di una persona colta che ha insegnato decenni sul problema
dell’insegnamento della matematica.

Ho aspettato questo punto quasi finale della mia recensione per avvertire il
lettore che questo libro ¢ dedicato a Pitagora, situazione quasi mai vista in
precedenza (la fanno da padroni le dediche a mogli, figli, famiglia, amici,
maestri, ...).

So di poter dire con certezza che questo ¢ un libro che dovrebbe essere
nelle mani di chiunque sia curioso della storia della nostra disciplina,
insegnante o no; ma ho la certezza che un docente, per esempio universitario o
di scuola secondaria, potrebbe trarre molto giovamento non solo personale,
culturale ed estetico, ma anche concreto, dato quel che questo libro ¢ in grado
di insegnare o di mostrare. Potrebbe costituire una fonte inarrestabile di
informazioni matematiche, umane, culturali in genere, che potrebbero
addirittura confluire in aula ed incuriosire, avvincere, educare gli studenti piu
curiosi, piu vispi, piu ... stimolabili.

Ne sono piu che certo.

Per questo consiglio soprattutto gli insegnanti: che lo leggano con cura e
che ne traggano esempi e storie attraenti, non solo tecniche.

Luis Radford (2021). The theory of objectification: A Vygotskian
perspective on knowing and becoming in mathematics teaching
and learning. Leiden & Boston: Brill Sense.

Recensione di Bruno D’Amore e Martha Isabel Fandifio Pinilla

Da tempo aspettavamo questo libro, piu volte annunciato, necessario: non una
raccolta di articoli scelti dell’Autore, fra le centinaia pubblicati in tutte le
lingue, ma una riflessione critica, acuta, matura, profonda relativa alla teoria
dell’oggettivazione, dopo poco meno di due decenni dalle sue prime
apparizioni in forma esplicita. E cosi ¢!

Abbiamo avuto il privilegio di seguire la nascita e 1’evoluzione della TO,
anche di favorirne la diffusione, invitando Luis in varie occasioni, sia in
congressi internazionali da noi organizzati, sia a pubblicare articoli in diverse
modalita, in Atti e riviste. Abbiamo avuto il privilegio di collaborare con lui in
molteplici circostanze, per esempio in tesi di dottorato, come editor di un
numero speciale di una famosa rivista messicana, come coautori di un libro
della editrice bogotana Universidad Distrital, come invitati da Luis a convegni,



222 La matematica e la sua didattica * Anno 29, n. 2, 2021, 215-225!

a scrivere prologhi, a contribuire con articoli, addirittura a costruire un numero
speciale di una rivista monotematica sulla TO. Abbiano in piu occasioni
presentato la TO, suoi aspetti specifici, scavando nel ricco repertorio filosofico
di interessanti autori (che, a volte, hanno sorpreso lui stesso, come ha detto in
pubblico pochi giorni fa alla fine di una nostra conferenza); abbiamo scritto
testi anche critici, mostrando in piu occasioni, sulla falsariga del paragone
costruttivo fra teorie, che un’analisi accurata dei fondamenti storici ed
epistemologici delle diverse teorie non sempre deve avere come scopo la
messa in evidenza di dissidi e dissonanze, ma addirittura a volte sottili
coincidenze spesso inattese o, almeno, congruenze o similitudini; abbiamo
partecipato a conferenze internazionali su questo tema, alle quali lo stesso Luis
e suoi allievi hanno partecipato ... E potremmo proseguire a lungo.

Tutto cio serve a illustrare, a evidenziare I’impatto notevole che ha avuto
questo ultimo impegno di Luis su di noi! Finalmente si tratta di un lungo
trattato completo, quasi 300 pagine, di esposizione, trattazione, spiegazione
delle basi che hanno condotto a questa teoria, della logica anche empirica che
I’ha guidata. Si tratta, per lo piu, di sorprese per molti lettori: un libro ordinato,
costruito in una forma logica formidabile, perfetta, oseremmo dire spietata,
dalle origini filosofiche e semiotiche, che hanno fonte e fondamenta
soprattutto nel pensiero di Vygotskij, alla capacita analitica di chi sa davvero
osservare e interpretare i fatti empirici che si svolgono nelle aule, nell’eterno
formidabile rapporto fra allievo, insegnante e sapere, alla sottile critica
costruttiva che si nasconde nelle relazioni fra le diverse teorie di didattica della
matematica elaborate prima della TO.

Viste cosi le cose, il libro non sorprende pitu. Andava scritto esattamente in
questo modo, prima o poi; ed ¢ tutto da leggere, meditare, approfondire, capire
appieno nei suoi piu sottili e nascosti anfratti teorici, metodologici, analitici,
filosofici, pedagogici e, ovviamente, didattici.

Per far si che questa recensione abbia un senso per chi ha gia letto o per
chi leggera questo libro, seguiremo in maniera assolutamente precisa la sua
evoluzione, dalla prima pagina all’ultima. Nel senso che delineeremo, qui di
seguito, 1 suoi contenuti con frasi, a volte brevissime, che perd riassumono
paragrafi interi, secondo la logica spietata e seducente seguita dell’autore.

Si comincia con 1’affermare che la TO € una teoria socioculturale, che si
basa su analisi precise e sottili, critiche e analitiche di episodi d’aula, tutti
descritti ¢ commentati; che attinge talvolta in maniera contrastiva da altre
teorie precedenti della didattica della matematica, spesso criticandone
contenuti e interpretazioni; esaltando il passaggio dall’astratto (teoria) al
concreto (analisi della realta d’aula).

Tutto cio porta un ricercatore a formulare domande di ricerca in gran parte
nuove, diverse da quelle delle teorie precedenti; ma costringe anche a ideare e
provare metodi di analisi e di ricerca piu generali per giungere al
rinnovamento dei principi teorici che animano le note precedenti teorie.
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L’Autore conduce cosi ad analisi critiche diverse, analisi che Luis sa ben
guidare. Prima quella all’epistemologia genetica di Piaget, piu in generale alle
diverse forme di costruttivismo e alla teoria delle situazioni. Essendo noi nati
come ricercatori in questo ambiente, soprattutto come seguaci di Brousseau, ci
teniamo a dire che non si tratta di critiche demolitorie, ma a nostro avviso di
critiche costruttive; nel senso che ogni analisi critica deve essere interpretata e
non essere solo assertoria contrastante: questo e quest’altro si possono
interpretare cosi € cosi. Attenzione: si possono interpretare...: non si tratta di
rigettare la teoria analizzata. Nostri recenti articoli hanno piu volte evidenziato
che ci sono elementi di base comuni e non solo contraddittorieta, specie se si
pensa che: (a) i motivi ispiratori delle due teorie sono diversi € non si possono
confutare, proprio in quanto principi; (b) le finalita analitiche sono diverse, le
due teorie guardano ad aspetti diversi, con prospettive diverse, dunque sono in
qualche modo complementari.

Da qui, da quest’analisi trae origine e necessita una nuova teoria, quella
che, per motivi che lentamente sono esplicitati nel corso delle pagine
successive, portano alla TO.

I1 lettore si dara conto che solo ora inizia il libro!

Ovviamente, come tutti sanno, il punto di partenza ¢ Vygotskij. Non ci
fermiamo su questo punto perché, va bene che Luis lo fa a modo suo,
magistrale e preciso, profondo e dotto, ma oramai sono temi e argomenti e
analisi che dovrebbero essere ben noti a tutti coloro che si occupano di
didattica della matematica. Ogni tanto appaiono nel testo incredibili tavole che
sono sintetici sorprendenti sunti filosofici e teorici di immenso respiro. La
prima ¢ dedicata a un panorama sinottico della TO; raccomandiamo al futuro
lettore di tenerla sempre a portata di mano, per tutto il seguito della lettura del
libro, fino alla fine. Incredibilmente densa e chiara (due aggettivi che spesso
non possono essere posti nella stessa frase) da subito 1’idea di che cosa stiamo
trattando.

E poi seguono quelle puntigliose analisi, cui Luis ci ha abituato nei
decenni in altri suoi lavori: la differenza fra conoscenza e sapere, la
conoscenza come labour, come cultura, come storia... E poi esempi e
paragoni di tutto cid, ma anche concreti, molto apprezzabili, gia apparsi in altri
suoi scritti: le analisi di tutto cio sulla base di esempi tratti dalla musica, le
opere sinfoniche (un esempio ricorrente in diversi scritti di Luis dal 2019). Chi
ha letto questi articoli gia immagina di che cosa stiamo parlando; chi ancora
non I’ha fatto, si meravigliera e restera affascinato dal paragone strutturale
calzante, strutturato e convincente.

Altro tema caldo: come intendere I’apprendimento. La base ¢ sempre
ancora Vygotskij, analizzato in maniera profonda e magistrale come mai
prima avevamo letto in altri autori. Segue un’esposizione approfondita di
come si debba interpretare il soggetto apprendente nell’ambito piu generale di
quelli proposti usualmente, quello della conoscenza culturale-storica. Si
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giunge di nuovo cosi all’oggetto “situazione”, ma con diversi significati che
vengono tutti esaminati con analisi preziose e profonde, fino ad arrivare al
clou, I’apprendimento come processo di oggettivazione. E qui non puo
sorprendere chi gia conosce almeno in parte la TO la messa in evidenza
dell’azione del processo di soggettivazione, tema di molti testi precedenti e
anche di nostre ricerche e studi in proposito.

Il capitolo 5 ¢ dedicato ai processi di oggettivazione, ma la cosa
formidabile che dovrebbe attrarre ed entusiasmare anche i lettori non
ricercatori, anche i docenti di scuola, sono i formidabili esempi che Luis
propone, spesso sotto forma di sequenze di vignette e di trascrizione di
dialoghi realmente tratti da momenti d’aula, una metodologia espositiva che
colpisce molto. Davvero, le analisi dei dialoghi sorprendono anche gli esperti
per la profondita capillare con la quale vengono proposti, che convincono e
lasciano anche un po’ stupiti. Ci sono analisi esplicite delle diverse
componenti. E qui che fanno capolino concreto, come necessita teoriche, le
idee ben note della TO: il concetto di joint labour, varie caratterizzazioni del
termine conoscenza, che cosa € in concreto 1’oggettivazione. Non sorprende
qui trovare, anzi era da noi atteso, il tema della semiotica, ricordando che Luis
ha iniziato i suoi lavori di semiotica seguendo la pista tracciata da Duval. |
termini in gioco sono: mezzi semiotici di oggettivazione, nodi semiotici,
contrazione semiotica, idee di concreto e di sintesi. Il lettore dovra perdonarci
se ci ripetiamo: tutto cid esposto si, teoricamente, ma sulla base concreta della
descrizione di situazioni d’aula reali.

Il capitolo 6 ¢ dedicato all’embodiment; parte da Marx e da Vygotskij,
ancora con esempi concreti d’aula. Ogni tanto sorprende e forse puo
sorprendere 1 diversi lettori in modi diversi a seconda delle proprie
competenze e propensioni. Noi siamo colpiti dalla “domesticazione degli
occhi”, dal discorso sul “saper guardare” e “saper puntare il dito” (il che ci
ricorda lavori di Duval anche recentissimi), sempre grazie a esempi concreti
tratti dalla vita d’aula, a diversi livelli di eta. C’¢ un’affermazione che,
esattamente a meta del libro, sorprende e affascina, ma che lasciamo come
ricerca specifica all’interpretazione del futuro lettore: “la poesia ¢ la poetica
dell’oggettivazione”. Sono pagine di una profondita e di un coraggio analitico
sorprendenti.

Il capitolo 7 ¢ dedicato alla descrizione delle attivita che configurano il
processo di insegnamento e apprendimento. Si parte, manco a dirlo, da un
concreto esame delle attivita d’aula attraverso le relazioni fra docente, allievo
e sapere, con esempi che, davvero, spaziano su qualsiasi livello scolastico. Si
tratta di un capitolo imperdibile, specie dedicato da noi due lettori a quei
banali detrattori della TO, ascoltati talvolta a fine conferenze, che dichiarano
essere TO solo una serie di affermazioni teoriche astratte non concrete, non
suffragate dalla esperienza d’aula. Qui, tutto ¢ solo concreto; ma si deve
leggere e interpretare seguendo la via tracciata dall’ Autore.
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Il capitolo 8 era necessario, una specie di fondamento storico,
epistemologico, filosofico e matematico sulla natura culturale del pensiero
matematico, necessario per capire appieno la TO. Si risale ai Greci, a
un’interpretazione della cultura dal punto di vista matematico dialettico, una
reinterpretazione diversa da quelle usuali del pensiero matematico delle
origini, specie quello greco, per esempio sulla differenza fra geometria teorica
e geometria applicata, ma anche sull’aritmetica. Si tratta di un capitolo
magistrale, profondo, denso e ricco, che potrebbe essere un testo a sé stante.
Un vero gioiello. Sappiamo che ¢ stato scritto durante un lungo periodo
sabbatico, di recente, nei mesi della pandemia; ma, ovviamente basato su studi
e riflessioni precedenti, durate anni.

Il capitolo 9 ¢ tutto dedicato ai processi di soggettivazione (al plurale); che
cosa sono 1 sistemi semiotici di significazione culturale; il doppio ponte:
essere — divenire — soggettivitd. Sono temi noti a chiunque abbia seguito i
precedenti lavori sulla TO, ma noi siamo rimasti colpiti, ancora una volta, dal
fatto che tutto cio si basi sull’analisi di situazioni reali d’aula, minuziosamente
descritte attraverso vignette disegnate, trascrizioni di dialoghi avvenuti in aula.
Un esempio determinante e convincente ¢ quello di bambini di terza primaria
che sono posti di fronte al problema della risoluzione di equazioni. Quel che
dicono, quel che fanno, come interagiscono tra loro, con 1’adulto, soprattutto
con il sistema matematico, sembra essere la dimostrazione piu lampante che
si, la TO ha una marcia esplicativa in piu, profonda e semplice allo stesso
tempo. Ci ha davvero impressionato.

E infine, atteso, il tema Etica, nel capitolo finale, il 10. Come molti sanno,
da poco ¢ stato pubblicato un libro che vede Luis fra i due editor, tutto
dedicato all’etica, a meta strada fra filosofia e didattica, con preciso e piu
specifico riferimento alla didattica della matematica. Questo capitolo non ¢ il
sunto di quel libro recente, ma una specie di discussione sociale e didattica di
come sia necessario non dimenticare questo aspetto; si limita ad affermare che
non si puo ignorare la presenza dell’etica nelle ore di matematica a scuola e 1
riferimenti culturali sono Kant, Hobbes e Levinas. Gli esempi proposti in
relazione all’educazione matematica sono contundenti e convincenti, specifici
e precisi, specie se ci si inserisce nella TO; basti pensare all’etica comunitaria
insita nel joint labour, che € uno dei capisaldi della TO.

Non vogliamo ripeterci, ma questo libro era necessario e in qualche misura
atteso; invitiamo a leggerlo e meditarlo tutti coloro che, in qualsiasi forma,
percorrono le molteplici strade della didattica della matematica; la descrizione
minuziosa e capillare che vi si fa della TO ¢ di una chiarezza esemplare. Si ¢
condotti per mano, dal suo stesso creatore, con eleganza e dovizia di
particolari di ogni tipo. Impossibile, d’ora in poi, anche per un ricercatore, non
citare questo libro nei propri lavori scritti e non farne uso nella propria
esperienza di ricercatore.
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